Problema. Sea ABC' un tridngulo, de lados a > b > ¢. Denotamos por
m,n, las proyecciones ortogonales de b y ¢ sobre a, respectivamente. Sean
hy, he, las alturas correspondientes a los lados b y ¢, respectivamente. Carac-
terizar con si y solo si a los tridngulos que verifican la siguiente propiedad:
m(hy — ¢) = n(he. — b). Interpretar geométricamente esta relacion.

Solucion de Francisco Javier Garcia Capitan. En primer lugar, si el trian-
gulo es rectangulo, entonces sabemos que es m = b*/a, n = c/a, hy = c,
h. = b, por lo que tendremos

)

m(hy —c) =m(c—c) =0=mn(b—0) =n(h.—b).
Para otros tridngulos tenemos que

a2+ -2 a4+ -72

=bcosC =b- —
m €08 2ab 2a
A4+a? =0 a?+E2-1?
n=ccosB=c- = ,
2ac 2a

Por otro lado, llamando S al area del triangulo ABC),
he—b 2 —p 2y

(& (¢

hy—c 2 25

Para obtener esta igualdad hemos supuesto que 25 — bc no es cero, y esto
ocurre solo si el tridngulo es rectangulo.
m  he—b a*+cE—b0 b
hy —c)=n(h.—b) & — = & = -
mihy =) = n ) n hy—c a?>+b0—-c ¢
sc(a® + & —b*) = b(a? +bz—c)

sb——cla*+ (b+c)(b*—c*) =0
&b —c)(a®+ (b—1c)?) =0
&b =c.

Por tanto, la propiedad también se cumple para los isésceles con AB =
AC.



